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Az eloszlasfliiggveény

= Legyen F,(z):=P(X<2z)
= Az F\(z): R—R fliggveny az X valoszinusegi valtozo
eloszlasfliggvénye.
= Tulajdonsagai:
M OSF)&Z)S].
= F,(z) monoton névo
« lim,. F(z)=1,lim, __ FJ{(z)=0
= F,(2) balrdl folytonos.



i Példak

= Tetszoleges 1-4 tulajdonsagu F-hez letezik X, aminek
F az eloszlasfiigvenye (pl. Q=R , P([a,b))=F(b)-F(a),
X az idenditasfiiggveny

= A c pontban elfajult eloszlas F(2) = O,haz<c
eloszlasfliggvénye l1haz>c

= Az indikatorvaltozo 0,haz<0
eloszlasfliggvénye F(z)=:{1-p,ha0<z<1
1l haz>1




i Folytonos eloszlasok

= Definicio. X folytonos eloszlasu, ha
eloszlasfiiggvénye folytonos.

= Példa: egyenletes eloszlas [a,b]
intervallumon:

[ 0,haz<a
F(2)=42"% haa<z<b
b—a

1. haz>b




i Exponencialis eloszlas

- 0,haz<0
F(z) =+ ) :
1-e™ haO<z ahol A>0 parameter
: ;o -----------




i Valoszinuseégek kiszamitasa

= P(a<X<b)=F(b)-F(a)

s P(X=a)= F(a+0)-F(a), azaz ha F
folytonos, minden egyes pont 0
valdszinlségu.

= P(a<X<b)=F(b)-F(a+0)

= P(a<X<b)=F(b+0)-F(a)




Abszolut folytonos eloszlasok

= Ha létezik f, hogy F eloall f
integralfliggveényekeént:

F(z)=| f(t)dt

akkor azt mondjuk, hogy F abszolut folytonos,
f sdrdaségfiiggvennyel.

» f tulajdonsagai: >0,
joo f(t)dt =1

= Ez elég is: minden ilyen f integralfiiggvenye
eloszlasfiiggveny.



i A sUrusegfliggveny tulajdonsagai

= Létezésehez sziikséges, hogy F folytonos legyen.
= Ha F abszolut folytonos, akor F'=f, ahol F derivalhato.

= f nem egyertelmd (pl. véges sok pontban tetszoleges
értéket adhatunk neki), ezért a legegyszeriibb,
szakaszonként folytonos valtozatot valasztjuk.

= Szemléletes jelentése:

P(a< X <b) =jb f(t)dt ~ f(a)(b—a)

azaz rovid intervallumokra a valoszinliség kozelitheto
a surdsegfiiggveny ertékeének és az intervallum
hosszanak a szorzataval.



Peldak
= Egyenletes eloszlas [a,b] intervallumon

O,haz<a
f@):+¥£ﬂhaa<ng
b—a

Ohaz>b

= Exponencialis eloszlas

" 0,hat<0

f(t)=
O <k/1e‘”“t,ha0<t




‘L Exponencialis eloszlas

Exponencialis eloszlas
A stiriségfiiggvény A=1 és A=2 esetén
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Standard normalis eloszlas

= A standard normalis eloszlas slrlisegfliggvénye:

f(X)=——e 2

J2r

= Valoban slrlségfliggveny, mert f>0 és

[T f (X)de = ]2 f (X)dxoj2 f (y)dy :T Tzie()(22+>/22)dxdy _
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A standard normalis
‘L surusegfliggveny
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i g(X) eloszlasa

= Legyen g: R —R fliggveny. Ekkor g(X) is
valoszinlseégi valtozo.

= Abbdl, hogy X eloszlasa abszolut folytonos,
nem kovetkezik még g(X) eloszlasanak
folytonossaga sem: pl. g(x)=c esetén g(X)
elfajult eloszlasu.



i példak

F..p(2) = F((z-b)/a), ha a>0 és

F...t(2) = 1-F((z-b)/a), ha a<0.

Ebbol adodik, hogy ha X abszolut folytonos, és
g(z)=az+b, akkor g(X) slrlsegfliggvénye

fax+p(2)=fx((z-b)/a)/lal.

Altaldnos eredmény: ha g szigordian monoton,
folytonosan derivalhato, g'#0, akkor

fx (97 (2))
19'(97(2))]

fg(X)(Z) —



