Valoszintiségszamitas gyakorlat

1. (1. hét) Kombinatorikus valoszintiségi mezé

Elmélet

Definicio (Ismétlés nélkiili permutécio). n (kiilonbozs) elem Osszes lehetséges sorrendje.
nl.

Definicié (Ismétléses permutacio). n elem Osszes lehetséges sorrendje, ha ezek koziil kq, .. ., k. darab megegyezik.

n! B n
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Definicié (Ismétlés nélkiili kombinécio). n (kiilonbozd) elembdl k darabot kivesziink, a kihazas sorrendje nem szamit
(nem szamozottak, cimkézettek az elemek), nincs visszatevés.

Definicié (Ismétléses kombinacio). n (kiilonb6z6) elembdl k darabot kivesziink, a kihazés sorrendje nem szamit (nem
szamozottak, cimkézettek az elemek), van visszatevés.
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Definicié (Ismétlés nélkiili variacio). n (kiilonbo6zd) elembdl k darabot kivesziink, a kihtazas sorrendje szamit (szamo-

zottak, cimkézettek az elemek), nincs visszatevés.
n!

(n—k)"

Definicié (Ismétléses variacio). n (kiillonboz6) elembdl k darabot kivesziink, a kihtizas sorrendje szamit (szamozottak,
cimkézettek az elemek), van visszatevés.

n®.

Definicié. (2, A, P): kombinatorikus valoszintiségi mezs, ha:
e (2: nemiires véges halmaz

o A az Q) részhalmazainak halmaza. Elemei az események

[A]

e P: A — [0;1] valészintiség, melyre P(A) i

Feladatok
1.1. Feladat. Hanyféleképpen lehet 8 bastyat letenni egy sakktablara, hogy ne iissék egymast?
1.2. Feladat. Mi a valészintisége, hogy egy véletlenszertien kivalasztott 6 jegyt szam jegyei mind kiillonbozGek?

1.3. Feladat. Ha egy magyarkartya-csomagbol (32 lap: piros, zold, makk, tok) visszatevéssel htizunk harom lapot,
akkor mi annak a val6szintsége, hogy

a) pontosan egy piros szind lapot huztunk?

b) legalabb egy piros szinti lapot haztunk?

1.4. Feladat. Egy zsakban 10 par cipd van. 4 db-ot kivalasztva, mi a valészintisége, hogy van kozottiik par, ha
a) egyformak a parok?

b) kiilonbozbek a parok?

1.5. Feladat. Egy boltban 10 latszolag egyforma szamitogép koziil 3 felgjitott, a tobbi 6j. Mi a valoszintisége, hogy
ha veszilink 5 gépet a laborba, akkor pontosan 2 feltjitott lesz kozottiik?

1.6. Feladat. Ha a 6 karakteres jelszavunkat véletlenszertien valasztjuk a 10 szamjegy és a 26 karakter koziil, akkor
mi a valdszintisége, hogy pontosan 3 szam lesz benne?



1.7. Feladat. Az 6toslottonal adjuk meg annak a valoszintségét, hogy egy szelvénnyel jatszva Ottalalatosunk lesz,
illetve hogy legalabb négyesiink lesz. Mi a valészintsége, hogy minden kihazott szam paros? (Hogy viszonylik ez
utobbi a visszatevéses esethez?) A lottohuzasnal 1 — 90-ig szamozott golyok koziil huznak 6t6t visszatevés nélkiil.

1.8. Feladat. Egy db. lott6 szelvénnyel jatszva mennyi az esélye annak, hogy telitalalatunk lesz, négy, harom ill. két
talalatot ériink el?

1.9. Feladat. Melyik modszerrel nagyobb a telitaldlat esélye, ha egy héten jatszunk meg két kiilonb6z6 szamotost
vagy ha kétszer egyméas utéan ugyanazt?

1.10. Feladat. X. ur szenvedélyes lott6z6, 50 éven at minden héten heti 10 lottoszelvénnyel jatszott tigy, hogy minden
héten csupa kiilonb6zd szamot jelolt meg (Gsszesen tehat dtvenet a kilencvenbdl). Milyen esélye volt arra, hogy valaha
is telitalalatot érjen el? Mekkora annak a valoszintisége, hogy legalabb egyszer legalabb négyes taldlatot elért? (Az
egyszeriiség kedvéért tegyiik fel, hogy minden évben 52 hét volt.)

1.11. Feladat. Ha egy kockaval négyszer dobunk, akkor elényos arra fogadni, hogy a négy dobasbdl lesz legalabb egy
hatos. Ha két kockaval huszonnégyszer dobunk akkor hatranyos arra fogadni, hogy lesz legalabb egy dupla hatos, holott
4/6 = 24/36-dal (vagyis a dobasok szaméanak és a kedvez6 kimenetel esélyének szorzata megegyezik). Magyarazzuk
meg a jelenséget! (A fogadas kedvezd ill. hatranyos aszerint, hogy a nyerés esélye meghaladja-e 1/2-et.)

1.12. Feladat. A francia labdarugo-valogatott huszfGs keretét edzésen taldlomra két tizfGs csoportba osztjak. A
keretben négy csatar van Osszesen. Mennyi a valoszintisége, hogy mindkét csoportba két csatar keriil?

1.13. Feladat. Mennyi a valdsziniisége, hogy lottohtuzasnél, amikor 1 és 90 kozotti szdmokbdl visszatevés nélkiil
sorsolnak ki 6tot,

(a) tobb a péros, mint a paratlan?

(b) a kihuzott szamok a hazas sorrendjében névekvsek?



	(1. hét) Kombinatorikus valószínűségi mező

